ESAME DI STATO DI LICEO SCIENTIFICO
CORSO SPERIMENTALE P.N.l. * 2006

BN si dimostri che I'equazione senx= x— 1 ha una e una sola radice « e, utilizzando una calcolatrice tascabi-
le, se ne dia una stima. Si descriva altresi una procedura di calcolo che consenta di approssimare a con la
precisione voluta.
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SOLUZIONE DELLA PROVA D'ESAME
CORSO SPERIMENTALE P.N.l. » 2006

BN Definita la funzione Sl =senx—x+1, questa & derivabile e quindi continua su R; la sua derivata prima
vale:

S =cosx—1.

Scelto l'intervallo 7= [1; 2], risulta che:
JS(D)=0,841>0 e f(2)=— 0,090 <0.

Pertanto, per il teorema degli zeri, esiste almeno un punto «a tale che f{a) = 0. Inoltre, poiché:
flo<0 Vx€ell; 2,

il punto a € unico. Per stimare il valore di a si pud procedere, per esempio, con il metodo di bisezione e
si ottiene la seguente tabella.

a () b £(b) 2 JZ' o f( 2 Jz' 0 )
1 0,841 2 — 0,090 1,5 0,497
1,5 0,497 2 — 0,090 1,75 0,234
1,75 0,234 2 ~ 0,090 1,875 0,079
1,875 0,079 2 — 0,090 1,938 — 0,005

Si puo proseguire cosi fino alla precisione voluta (la soluzione alla quarta cifra decimale & o = 1,93406).
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